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Zeigen Sie, dass die Funktion tanh : R — (—1,1) streng monoton und daher umkehrbar
ist. Fertigen Sie eine Skizze an! Erkldren Sie insbesondere wie ist tanh iiberhaupt definiert
ist, und warum das Intervall (—1, 1) tatséchlich ein geeigneter Wertebereich ist!

Erklaren Sie die Regel von der Ableitung der Umkehrfunktion und wenden Sie diese an
um die Ableitung der Funktion f(z) = artanh(x) auf (—1, 1) zu bestimmen.

Zeigen Sie, dass die Funktion g(z) = 1 In £ auf (—1,1) mit f(z) = artanh(z) iiberein-

stimmt, indem Sie die Ableitungen der beiden Funktionen vergleichen.
Dividieren Sie
pi(r) = 2t — 4227 + 642 + 105 durch ¢ (z) = 2° — 8z + 15,
po(r) = 22" +172° +192% — 627 + 24 durch gqo(z) = 2* + 5z — 6,

ps(z) = 22° + 32° + 4z +5 durch ¢3 =2 — 2

und bestimmen Sie gegebenenfalls den Rest.
Zerlegen Sie folgende rationale Funktionen in Partialbriiche:

32 —4x —5 1722 — 9z — 350
3 =222 —-5x+6" 1023 — 2022 — 350z’

Was ist die Taylorreihe einer Funktion - erkldren Sie ausfiihrlich! Entwickeln Sie

1
flz)=2"+22+3 und  g(x) = —
x
jeweils in eine Taylorreihe um z = 1 und geben Sie den Konvergenzradius dieser Reihe
an.

Gegeben sei die rationale Funktion

3x2 —2x+4

Mo = i D -2

Entwickeln Sie durch Partialbruchzerlegung die Funktion A in eine Taylorreihe um x = 0
und lesen Sie daraus eine allgemeine Formel fiir 2™ (0), die n-te Ableitnung von A an 0,
ab.



